Equations et inéquations

Exercice 1

Résoudre les équations suivantes en détaillant votre dé-

marche :
a. 3Jr—5=3+2x b. 2—z=2+4+5

c. 6x+7=2-—13 d. 1+z=-2z+4
Correction 1

J’adopterais les deux types de rédaction alternativement sur
Is questions de cet exercice :

3
La solution de cette équation est le nombre —5

6r+7=x—13
6xr+7—T=x—-13-7
6x =x — 20
br—x=x—20—=x
5 = —20
—20
Ty
r=—4

La solution de cette équation est le nombre —4.

a. 3t —5=3+22
80— 5+5=3+20+5 Lro=-—2r+d
3 — 92 48 l+z+2xr=-2r+4+2x
3r —2xr=2x+8—2zx 143z =4
7 —8 14+43z—-1=4-1
La solution de cette équation est le nombre 8 gw - i;
x
b. 2-z=z+5 33
—r=x+5-2 =1
—r=z+3 La solution de cette équation est le nombre 1.
—rx—z=3
-2z =3
3
T
R
=5
Exercice 2 Cette équation admet pour solution les deux nombres —2

Résoudre les équations suivantes :
a. 2z—-1)Bx+1)=0 b. (z—2)(2x+4)=0
d

c. 3—2x)z=0 . bz +1)(54+2)=0

Correction 2

a. L’équation (2x—1)(3z+1)=0 est une équation produit :
Un produit est nul si, et seulement si, au moins un de ses
facteurs est nul.

On obtient les deux équations suivantes :
2 —1=0 3r+1=0

2z =1 dr = —1
1 1
T=3 T = ~3
Cette équation admet pour solution les deux nombres
—% et %

b. L’équation (z—2)(2x+4)=0 est une équation produit :
Un produit est nul si, et seulement si, au moins un de ses
facteurs est nul.

On obtient les deux équations suivantes :
r—2=0 20 4+4=0

=2 20 = —4
—4

=g

r=—2

et 2.

L’équation (3—2z)x=0 est une équation produit :

Un produit est nul si, et seulement si, au moins un de ses
facteurs est nul.

On obtient les deux équations suivantes :

3—2x=0 x=0
—2x=-3
-3
T
3
T7 3
Cet?:ce équation admet pour solution les deux nombres 0
et 3

L’équation (5z+1)(5+x)=0 est une équation produit :
Un produit est nul si, et seulement si, au moins un de ses
facteurs est nul.

On obtient les deux équations suivantes :

5t +1=0 5+xz=0

S5r = —1 r=-5
1
=3

Cette équation admet pour solution les deux nombres —5

et ——.
5
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Exercice 3
1. Onpose: H=(x—4)?—z-(z—10)
a. Développer et réduire H.
b. Résoudre ’équation : H =16.
2. Onpose: I[=(Tx—3)2-5%
a. Factoriser I.

b. Résoudre I’équation I=0.

Correction 3

5
La solution de I’équation est 1

2. A l'aide d’une identification avec la troisiéme identité
remarquable, on a la factorisation :
I=(Tx—3)? 5% = [(Tx — 3) + 5] [(7Tx — 3) — 5]
= (Tx +2)(7x — 8)
Résolvons I’équation :
I1=0
(Tx+2)(7Tx—8) =0
Un produit est nul si, et seulement si, au moins un de
ses facteurs est nul :
On obtient les deux équations suivantes :

1. a. On ale développement suivant : Tr+2=0 Tr—8=0
H=(x—-4)?%—2(z—-10) =2 -8z + 16 — 22 + 10 Tx = -2 Tr =8
=—-8xr+26 xzfg x:§
b. Résolvons ’équation : 7 7 9
— 8z +26=16 Cette équation admet les deux solutions suivantes ——
—8x =16 — 26 ot S
— 8z =-10 7
_ —10
Sy
)
T
Exercice 4 E =20z 4+ 17z — 10

Soit 'expression :  E = (5z—2)*—(x—7)(5z—2)
1. Développer et réduire FE.
2. Calculer la valeur numérique de E pour x=—1
3. Factoriser E
4. Résoudre I'équation :  (5zx—2)(4x+5)=0
Correction 4
1. E=(5z—-2)?%—(x—17)(5z —2)
= (2522 — 20z + 4) — (522 — 2z — 35z + 14)
= (2522 — 20z + 4) — (52? — 37z + 14)

=20x(=1)2+17x(-1) — 10
=20—-17-10= -7
3. On a la factorisation :
E=(5z—-2)?~(z-17)(5z —2)
= (5z — 2)[(bz — 2) — (z — 7)]
=(Br—2)(5x—2—-x+47)
= (5x — 2)(4x + 5)
4. Reésolvons I'équation :
(5x —2)(4z +5) =0
Un produit est nul si, et seulement si, un des deux fac-

teurs est nuls.
50 —2=0 dr+5=0

= 2522 — 20z +4 — 52% + 37x — 14 0T = 2 dr = =5
2 5
= 20z2 4+ 17z — 10 _“ __9°
X 5 x 1
2. Pour z=—-1,o0n a:
. . . 5 2
Cette équation admet pour solution : 1 =

Exercice 5

Résoudre les inéquations suivantes :
a. 2z +4<5zx—-7
b. 3z+2(5—2z) < —2x+1
c. 3(—x+1)—4(2x—4) =5
d. 214(3z —5) > 214(2z + 1)

Correction 5

a. 2r+4<bx—7

2z < bxr — 11
-3z < —11
Multiplier par un nombre négatif inverse le sens de I'in-
égalité
-3z -—11
[ gy
xr > E

Les solutions de l'inéquation sont les nombres stricte-

ment supérieurs a 3
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b. 3x+2(5—2)< —2z+1
3r+10 -2z < —2x+1
r+10< 22 +1

3r+10<1
3r < -9
x<_—9
=3

r< -3
Les nombres inférieurs ou égaux & —3 sont solutions de
I’inéquation.

C.

3(—x+1)—42x—4) =5
—3x+3—-8x+16>5
—11lz+192=5
—1lz > —-14
La multiplication par un nombre négatif inverse le sens

de 'inégalité

—11z —14
g -
—-11 —11
14
< —

Les solutions de I'inéquation sont les nombres inférieurs

. 1
ou egaux a 11

214(3x — 5) > 214(2x + 1)
214(3z — 5) o 2142z + 1)
214 214
3r—5>2x+1

x>6
Les solutions de l'inéquation sont les nombres stricte-
ments supérieurs a 6.
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